* مقدمة إيجاد النهاية عدديا وبياذيا 
نهاية دالة عند نقطة جبريا. 
نظرية ( ٤‏ ) القائون. 

أهاية دالة عند اللانهاية 


0 
©6 ۰ 


تاغل الم الشات ((تسم أو ) تى أو ٠٠١١‏ (1)_ متت تومي اشيا ۲ مال ودا _ 


J )‏ مفاهیم ورموز وتمهیدات 
ح =مجموعة الأعداد الحقيقية = ] م › ه[ 
ح* =مجموعة الأعداد الحقيقية الموجبة = ] ٠‏ › »[ 
ح“ =مجموعة الأعداد الحقيقية السالبة = ] - م » ° ] 
** أنواع الكميات ۾ 
١ (‏ ) الكمية المعبنة : ھالکہیتھلتی لھا جواب محدد مثل : ۴ - ۸١ × ٩ › ٩‏ 2۷ 
( ۲ ) الكمية غير المعرفة : هئ الكمية التى لا معنى لها مثل : أ ٠ # ٠»‏ 


7 6 
)۲( الرمزان ص >- ص : 


٭ الرمز ٥‏ یرمز لای کمیۂ تکول آکبں من أی عدد حقیقی موجب يمکن إدراکه 
> 

# الرمز - ٠١‏ يرمز لأى كمية تكون أصغر من أى عدد حقيقى سالب يمكن إدراكه 

# إذاكان :' دح فإن: مجر دص (١.‏ -ص+ م =-م 


٠ > ( عندما‎ 00 


أ 
E a O CE RN‏ 
٣ (‏ ) الكمية الغير المعينة : هى الكمية التى لا نستطيع أن نجد لها جواباً محدداً حيث يكون 
لھا عدد لا نهائى من الحلول مثل : e‏ " كمية غير معينة " 
& 


* يوجد عدد لا نهائى من الأعداد الحقيقية إذا ضربت فى صفر كان الناتج = صفراً 


۰ یاعد = صف د أى عدد (غيرمعينة) 
صفر 
® 
0ه × أی عددا= من ° = أی عدد ( غير معینة ) 
00 
® 
مه + أی عدد = 0ن ¢ ٠‏ ص- =٥‏ أى عدد ( غير معينة ) 
ق ۵ ه ٭ × من = أی عدد ( غير معینه ) 
00 
العامل الصفرى ؛ e‏ 


إذا كانت د دالة فى المتغير س على صورة كثيرة حدود من درجة ن وكانت 
د () = ٠‏ حيث ‏ دح فإن المقذار (س - ) يسمى العامل الصفرى للدالة د 
وهذا يعنى أن : د ( س ) يقبل القسمة على ( سد ) بدون باق 


أی أن : د ( س ) = ( س - ) × كثيرة حدود أخرئ 


** مفهوم الرمز  "‏ " فى النهايات : 
إذا تصورنا أن س نقطة تتحرك على خط الأعداد “ 
فإن موضعها عند كل نقطة أثناء حركتها يعين عدداً حقيقياً ما . 
قیل أن س تقترب من العدد ۲ من خلال قيم أكبر قليلاً من العدد ۲ تقترب ۲ من اليمي 
أ» قیل أن س تقترب من العدد ۲ من خلال قيم أصغر قليلاً من العدد ۲ تقترب ۲ من اليسار 
وإذا أقتربت س من العدد ۲ من جهة اليمين ومن اليسار قيل إن س تقترب من العدد ۲ 
ونعبر عن ذلك رمزياً بالصورة : س ۲ 


م ۱ ل 


ڪڪ 


امل المت تى الاد ( اق لأصى) تأر ٠١٠‏ (1) تك توه اضيا 1ال اورا _ 


إذا أودنا إيجاد قيمة الدالة د : د(س) = ٠‏ سا داعند س ١=‏ 
e e‏ ۲ 
بالتعويض عن قيمة س = ١‏ فإن د(١)‏ =0 
ولذلك نلجأ إلى دراسة نهاية د(س) عندما س تقترب إلى العدد )١(‏ 


| س تقتراب جلایمن )١(‏ من الیمین |__| جد س تفترب جدآ من () من الیسار | 
EEE OI ERIE A‏ 
r DR e‏ 
. 


د(س) تقترب جداماڻ.( )هن الیمین س ج د(س) تقترب جداً من (۲) من اليسار 
وهذة الطريقة تسمى نھ ها د(س) 2 


وتقرا :انهاه ةاد(س) عندما تقترب س من ١‏ تساوى ۲ 


تعریف : 


® 
إذا كانت قيمة الدالة د تقترب من قيمة وحيدة (ل) عندما تقترب س من من جهتى 
الیمین والیسار فان نهابة د(س) تساوی (ل)روتکتب رمزیا نهااد(س) = ل 


غير معينة عند س سه4 ١‏ = 


| پیا | ٠‏ ایا اا 

ا SERHED‏ 
درس) = 0( = (س + )١‏ اد | إا | | 
at‏ لل ا اا 

ومن الرسم نجد ان د (س) ۲=۱+٣۱‏ ا 


عندما : س سه ١‏ من اليمين واليسار 
فان د(س) سه ۲ من فوق وتحت 


فیکون : نها د(س) = ۲ 
E Û‏ 


شل المناثا اشادت ( لتس ون ) تى أو 01(٠٠١٠‏ متت تومي اشيا ۲ مال ودا _ 


مثاال : قدر نهاية الدالة د(س) عندما س س4١‏ 


( 2 
0 ر © نهمادس)=٠‏ m@نهمادس)=٠‏ 


ليس من الضرورى أن قيمة الدالة 
تساوى قيمة النهاية 


مث٣ال‏ : من الشكل البيانى المقابل 


© نھاا(۲-س )=۲ 


س سے ` 


© د(صفر) = ۲ 


" تافل سنالا فده (اقس لأس )تأر ٠٠١٠‏ (0)_متنن تومي رايا 1/ ماود اور _ 
مث سال : من الشكل الييانى المقايلى ا 
©@03)= ` © د(۲) غير معرفة 
@ هني (س) = غير موجودة 


© نهاد(س) = ۲ 
س 


مثہال: أکمل الجدول الآتی وأستنتح نھ س )٤-‏ 
س 


س rl‏ 
کو ا ا 
ومن الرسم نجد أن ل (س) = += IIA‏ 
عندما ٠‏ س سے ۲ من اليمين واليسار ,إ4 
II lel | ¢‏ 

: ج ٤‏ 
ن e:‏ فا الا اا 


تال لمن الشات ( لتس أو ) مو۵ ٠٠١‏ (1)_ متت تومي اضيا ۲ مال ودا _ 


تاين 


)١(‏ قذز نهاية الدالة د(س) عند النقط المبينة 


(۳( أكمل الجدول الآتى وأستنتج 


`“ 
a N TET 
ا ا‎ | |] |) 


)٤(‏ باستخدام الحاسبة قذر نهاية الدوال الآتية 


© نا( اس ۔ O (١‏ نھ ا 
i @‏ ۽ (س-١)‏ 0 


س ے4 ۱ (س - ۱) 


أ تال ست ئى ددن (اتس لأس )تأر 01(٠٠١١‏ متت تيه اضيا 1 مال اور _ 


نهاية دالة عند نقطة 


® 


الد ل 
س کا ٠‏ نضع س = ١‏ + ھ حیث عندما س ١+‏ فإن ھ ٠.‏ 
د ( س )= ؟ ( AYT+V\=t+AT +1 =+) +١۱‏ 
د (س) ۷ عندما سے ۱ 

أى أن نهاية الياد( س ) تساوى ۷ عندما س تؤول إلى ١‏ 

ويعبر عن ذلك بالصورة : نها( ۳ س + ٤‏ ) = ۷ 
ملاحظة : فى المثال السابق نحصلا على نفس النتيجة بالتعويض المباشر 


2 م *" 4 © 8 
* إ۵ كانت د ( س ) کثیرة حدود فی المتغیں س فإن : نهساد (س) = د (۱) 
س س 
فمثلا : نھا( ۲ س + ۱۳٤ +۳ × ۳= ) ۴(8 = ) ٤‏ 
س سے ۳ 

نتيجة : نهاية الدالة الثابتة : إذا كانت د (س ) = ل حيث لم ثابت 

فإن : ناد : (س )= ك 
فمثلا : د (س ) = ٤‏ نهادر(س) ٤=‏ 

س س ؟ 


نظرية ( ۲ ) _: إذا كانت د › م دالتين فى المتغير س 
وکانت :د (س ) =ل . ص (س )=۴ فإن!: 
١ (‏ ) ھا[ د (س) غم (س) ]= اد ( س ) د ا س ) 


= ل +± 
أى أن : 


نهاية المجموع الجبرى لدالتين ( أو أكثر ) = المجموع الجبرى لنهايتيهما ( للنهايات ) 


أ تال سن ئى ددن (اتس لأس )تأر (٠٠١١‏ متت تيه اضيا 1 ما اور _ 


LL erna )‏ = اد س * کے م( س ) 
أئ أنآ: نهاية حاصل ضرب دالتين ( أو أكثر ) = حاصل ضرب نهايتيهما ( النهايات ) 
)٣(‏ نھپال × د (س )= ل ناد (س)=ل ×ل حیث ك ثبت 
أى أن :/نهاية حاصل ضرب ثابت × دالة = الثابت × نهاية هذه الدالة 

د نلû$ها‏ د (س) ل 
ری )نھ ھ0 ے سے حيتت : )£ صفر 
س ہ(س) ن$ھاے(س) ' 
ای ان ۰ س ے ل( 
نهاية خارج قسمة دالتَينَ = خارج قسمة نهايتيهما حيث : نهاية المقسوم عليه صفر 


لإيجاد: نها د ( س ) ”نوجد د  (‏ ) بالتعويض المباشر فإذا كان الناتج : 
١‏ - عدداً حقيقياً فان نهاية الدألة عند رسك = ٠‏ هى هذا العدد الحقيقى 


۾ _ علدا حقيفى ۶ الكش " كمية غير معرفة " فإن الدالة لا يكون لها نهاية عند « 
٠‏ صقر ®@ 
۴ _ _ _ صر كمية غير معينة تستخدم النظريلة التالية 
صفر 
٤‏ ا = صفر 
= 


نظرية ( ۳ ) : إذا كانت د» ق دالتين فى المتغير س 
وکانت د ( س ) = ق ( س ) لجمیع قیم س فیما عدا عند س = ٠‏ 
وكانت : ناق (س ) لها وجود 
إن : نها ر (س) = ناد (س) 
تستخدم هذه النظرية لإيجاد نهاية دالة كسرية جبرية وفيها نختصر العامل الصفرى 
( س  -‏ ) فى كل من البسط والمقام ويسمى عن طريق عدة طرق : 
منها (!) التحليل ٠‏ (!!) القسمة المطولة ٠‏ (!!!) الضرب فى المرافق ا 


تفاضل الصف (لثانی (لثانوی ( القسم (لأوبی ) ترم اول ۲۰۲۰ )٩(‏ منتری تومیه (لریاضیات ۲ / عاول إووار 
مراجعة على التحليل : يراعى أولا إخراج العامل المشترك الأعلى 
الفرق بین مربعین : سا-٩‏ =(س-۳) (س+۳) 
الفرقاابين مكعبين : س" ۸ =( س - ؟) (س؟- ۲ س + ٤‏ ) 
مجموع مكعبین ,: س" + ۷ =( س + ۳ ) (س؟ +۳ س-۹٩۹)‏ 
المقدار الثلاثى " : إذا كان معامل س" = ١‏ 

سک + ٥‏ س + ۹ = ( س + ۳ )( س + ٩‏ ) 

س' ٩‏ س ٦‏ = ( س - ۳ )( س - ؟ ) 

® 

س + ١‏ س 1= (س- ۱)(س + )١‏ 

س٠‏ - ٥‏ س او ( س > ٦‏ )( س + ۱ ) 

س - ٦‏ س - ١۱ک(‏ س ۸)( س + ؟) 

إذا كان معامل س ± ١‏ 

۳ س' + ۱١‏ س + ٦‏ = ( س +۳ )( ۳ س + ؟) 

۴ س ۱۹ س + ٦‏ = ( ۳ س - ۱ )(س- ٦‏ ) 

۳ س؟ + ۷ س - ٦‏ =( س + ۳ )( ۳سد ؟) 

۳ س' ‏ ۱۷ س ٦‏ = ( س - ٦‏ )( ۳ س +) 
المقدار الثلاثى المربع الكامل 


س + ٦‏ س + ٩‏ = ( س + ۳)' 


') ٤س۹‎ (= ۱١ + س‎ ٤١ س‎ ۵ 


تفاضل الصف للثانى (لتانوئ ( الس للأوبى ) ترم أول ٠٠١١‏ _(١1)_سنترى‏ توميه لرياضيات || عاول اورا _ 
أمثلة : أوجد كلا مما يلى : 


مثا الع : نھ ا '"س+؟_ 
>® ا 
® 
٣ TT‏ س + x ۳ ٤‏ 4+۹1 ۷ 
بالتعویضق پھھاان : نا oL‏ ۳ 
س س + ° 
مثا ال : نیا1 ا 
س ے۱ س 
أحد ل 
® 
بالتعويض نجد أن : ٠‏ ‹“ 
نھ طا "سالا ۲×( ۰۲)۱۱ = كمية غير معرفة 
س سے ۱ E‏ 


لدألة ليس لها نهاية" و پیا یی اوا ی 


9 


إستخدام التحليل لإيجاد نهاية دالة عند تقطة : 


O 
نھ سا‎ :لا٣شثم‎ 
۳ س سے ۲ س‎ 
ال #™مخل‎ 
بالتعویض عن : س = ۳ نجد أن : د (۳) = 3_۳ > ص غير معينة‎ 
زوس ےا سا۹ ےہ ( سرا (س + ؟)‎ 
)۳ ھن ؟ ( سے‎ 
هھ‎ 
٠= ) ۲ + (س‎ -— 
EN SN EE? 
۲ س س ۲ س‎ 
آله للل‎ 


بالتعویض عن س = ۲ نجد ان : د (۲ ) (1) >| iN‏ ك غير معينة 


< 


e -‏ | س ) (س ۴( 
س سه ۲ س ۲ 5 س هه ۲ ( س ( 


= ( س - ۲ ) = - ۱ 


تفاضل الصف (لثانى (لثانوى ( القسم الأوبى ) تر اول ٠۰۲۰‏ (۱۱) منتری تومیه الریاضیات ۲ / عاول إووار 


۳ 
مثه‌ال: نھ ل ا 
س سے ٣‏ س + س ١‏ 
ا 
> 
بالتعویض عن س = - ۳ نجد أن : د (- ۳ )= ٩۹‏ +× !عد غير معينة 
هھ 


ˆ صقر "ا‎ ۳ ٩ 
س' + ۳ س‎ 


س 
0 تھا دنھ سے 
س > س + س ˆ س ے٣‏ ( س - ۲ ) ( س + ) 


= نھ کا - َ 


٥ ۳ - (س-')‎ ٣-٣ س‎ 


ل 


إستخدام القسمة المطولة لإيجار نهاية دالة عند تقطة : 
کے ٦‏ 
مثشاال: نھنا کاک ا س + س + 


س ے۲ اے سا - ٤س‏ + ۳ 
اتح فل 
e‏ ۳ 4 8 ۳ ٘ 
بالتعويض عن س = ۳ نجد أن +۳+۳٣ ×٤۳  :‏ 1ے صفر 
+x TF‏ صدر 


) س ۳ ) عامل مشترك بين البسطوالمقام ( العامل الصفرى‎ ( ٠ 
" بإاجراء قسمة مطولة للبسط على ( س ى ۳ ) " لصعوبة تحليل البسط‎ 
۳ - ش‎ ٦ + س؟ + س‎ ٤ - س"‎ 
ج س - س ؟‎ 
٦ + س؟ + س‎ 


d2‏ | (س۳) (س' ۔-۔س-؟)_ ے ۹٣ل‏ ج 
E‏ (س⁄ ۳ ) (س-۱) 


۱۴۳ 
مثذ۷اال : نه ا س" ۔ ۲س + E a‏ 


س س ۱ ا اد 


بالتعويض عن س = e ١‏ ا 
با طررتة فة راء اشسة شرق اسه ریه 
٠ )١(‏ نكتب معاملات المقسوم مرتبة تنازلياً وتساوى 
المقسوم/علية بالصفر للحصول على قيمة س كما بالشكل 
)١(‏ أترك أول معامل ثم أضرب المعامل الأول فى قيمة س 
وأكتب الل تج أسفل المعامل الثانى وأجمع 

)۳( کرر عملیتے وضرب والجمع 
نجد أن معاملاتخازج القسمة هى: ١‏ سا ٤‏ 
على الترتيب فإن خارجالقتمة هو س" - س - ١‏ 
( س۶ ۱ ) (س'۔- س - )١‏ 
نها 


س ے ( س 0 °( 


xn îy -" :‏ 
مٹشاال : نھ اځ اکل ٠‏ 


س ب ۲ س؟ - ۸ س ٤٤+‏ 


٠ فر‎ ١ TT TT 
عير معیيده‎ SDN نجدان : د(‎ ١ = بالتعويض عن س‎ 


NPIS‏ القسمة بطريقة ( القشمة التركيبية) 


)۳- س )( س + ۲س‎ u 
11 |] × ٣ 
-_- )'- س٣ سے ۲ ( سے(‎ 
“_ V۷ ۲+ 
1 ry mM PD ` ) ۳ - (س' + ۲س‎ _ 
a س‎ 


س سے ۲ ( "س i )٣-‏ م 
(° + °( ° خارج | 


3 
تفاضل الصف (لثانی (لثانوی ( (لقسم (لأُوبی ) ترم اول ۲۰۲۰ (۱۲) منتری تومیه (لریاضیات ۱ / عاول وار 
الضرب فى المرافق : 
إذا وجد فرق بين جذرين تربيعيين لمقدارين جبريين ( فى البسط أو المقام أو كليهما ) 
نرب كلا من البسط والمقام فى مرافق (فى البسط أو المقام أو كليهما ) 


؟ + ؟ 
مث ۹ا ۷# ل ا 
س سے ۰ س+ ٩‏ ۳ 
١‏ 
x + (° TC OT‏ ف .2 
بالتعويض عن س = ٠.‏ نجد أن : د(٠‏ )- (') ۲ ؟* _- صف غير معينة 
هھ CTT‏ صدر 
® 


بالضرب بسطاً ومقاماً × مرافق المقام : | س+ ۹+ ۳ نجد أن ٠‏ 
نھ ا س (س + ؟ )( م|[س+ ۳+۹ ) 
= ( °+ )7( + + )= 
مث١٠اال‏ :اه 1 س 


س ۲ | س+۱ - ۲ 
اأ ج نل 


ر ۳ 
بالتعویض عن س = ۳ نجدان : د (۳) = 


FV‏ ۲-1 ڪڪ 


بالضرب بسطاً ومقاماً × مرافق المقام : | س+ ۱ + ۲ نجد أن : 


ہہ (س اس ا ۔ چ ۔-: 


لسر ]) سے4 ` 
(س+4)__>٤‏ 
س س ؟ 
س 
سم س ۲ س ۲ 
الح ل 


بتوحيد المقامات نجد أن ٠‏ 


نھ ا1 س س - ؟ 
س س ؟ 
س ۲ 


تفاضل الصف (لثانی (لثانوی ( القتسم (لأُوبی ) ترع اول ۲۰۲۰ )۱٤(‏ منتری تومیه (لریاضیات ۲ / عاول إووار 


CT - د‎ e 
بالتعويض عن س = ؟ نجد أن : د(٩ ) = ا‎ 
؟-؟‎ 
هھ‎ 
۱ > 
"=۹ + ۲ )۱ + .انها (س عر؟ )( س‎ 
C س س ۲ س‎ 


= نا(۲س -جاش)‎ )٤( 


7 0 
)٥(‏ إذا کان : نا اچ ؛ فان : yT = ٠‏ 
س + 


س + ۱ 


کک ا ت 


إختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة 
(١)‏ ھا ( ٣س‏ - اس) © ۸ © ۰ 


٤ @‏ ©1 
) نها, O @ ~-O “O a.‏ 
ن ال 0 † © ھ٠ 0g‏ 
() ن الان . ص ۷آ ع g‏ غبرمعرفة 
a r )(‏ © ©7 1 ا غير معرفة 


أوجد كلا مما يأتى : 


ح 
Oo‏ 


» « 
ڪ کے 


کک 


3 
تفاضل الصف (لثانى (لثانوى ( القسم (لا 
نی (لثانوی ( القسم (لأوبی ) ترم دول ۲۰۲۰ )۱١(‏ منتری تومیه (لریاضیات ۲ / 
4 یات / عاول وودر 


: 
٣س‏ + ۳ س - ۱٤‏ 
س + ۷ س + هہ 


سے ١‏ 
4 ؟ ٣س ٤‏ س س٤‏ 
س + - ۱ ۳س '؟ + ٤‏ س + ١‏ 


تفال الصف (لتانى (لثانوت ( لسم (فأوبى ‏ ترم ڈول ١٠١‏ _(۷)_منترى توميه بايا |/ عاول اورا _ 


بالتعويض نجد أن :د ( ؟ ) = 4ل+¥ا= صفر كمية غير معينة 
۽ ج ج ٠‏ صفر 
س _ 
المقدار = اه اا Çxo= xV=‏ = 
س ؟ ٠‏ 
س س ۲ 
مث٤‏ ال :نه الا س ٣٤ا‏ 
ن س + ٤‏ 
الد لل 
بالتعويض نجد أن :د (_  ) ٤‏ أ" "٤‏ _ صفر كمية غيز معينة 
G+ —‏ صدفر 
٤ ۴‏ ۳ 
.المقدار نه “ -(-°)_ 


4= )٤-(×=  )4 (×= 


تفال الصف (لتانى (لثانوئ ( التسم (فأوبى ) ترم أول ١٠١‏ (1)_منترى توميه لرياضيات | / عاول اورا _ 


۷ 
® س > ٥۷‏ س - ° 
> ا 
@ ۷ 
بالتە وي نيان : د ( 71 - _ (07) - ٥‏ _ صفر كمية فير معينة 
ol — °‏ 
۷ 


بالتعويض نجد أن :د( کک ر كمية غير معينة 
7 0 
عندما: سے د ۲ فإن: ٤ ٠‏ سے- ۳ 
۲ (] (] 
المقدار = ته 9ا7( )ع ×( "ع 
س سے ٣‏ ( ۲ س) س (-۳)' ۴ 


٤ 
ل٣٣٥‎ - مث۷اال :نھ ل (س+؟)‎ 
۰ سل سے‎ 
٤ 


o +۹‏ ا م 
بالتعويض نجد أن :د( ٠١ - ) ''( _ ٠‏ _ يار کمیه عير معینه 


% 


بإاضافة : (+ ° › - 5°) للمقام 


% 
% 
% 
٤ ۹ 


> وعندما: س >u‏ ۰ فان : ( س + )> ° 


:«المقدار دنه (س+٥)‏ -(0)_ 
ےا (س + 9)- 
ن +0000 ».و 


س+٥‏ ے ° ( س + 9) - 


® س > ٦‏ س ١‏ 
® ڪڪ 


۷ 
۱_٦‏ 
بالايضع نجد أن : د (» - ('-*°) - أ_- صد كمية غير معينة 
٦_٦‏ 


بوضع: ( - )١ - ٥ -( = )٦‏ بالمقام › وعندما: س > ٦‏ فان : (س-°) ١>‏ 


المقدار = تھے (س-١)‏ -(ا (س-٥)‏ -(۱) 


س سه ٦‏ ( س - 9٩‏ ) - ۱ 
® ۷ ۷ 

5 ت _ (س-9) -(1) ے ۷× ۷'٣‏ 
س ل ر ٠)‏ 


۹ ۹ 
مثه ال :ټھ ن (س+°۹و)- س_ 
و سے ۰ 


0 ٣او‏ 
الح ل 
( سه × ٢‏ ۹ 
بالتعو بض نجد أن ٠د ١‏ .۲ - ( ال۳ ٠١‏ )_- ا_ كك كمبة غر معبنة 
بالتعويض « ان : ) ( 9 صفر 0 پر 0 
xX‏ 


بالضرب بسطاً ومقاماً × ج › إضافة ( + س٠‏ _ س ) ,بالمقام 


> وعندما: و ے٠‏ سے ١٥و‏ ه۰ ۰ ( س + ٥‏ و ) > س 
5 ۹ ۹ 
المقدار -ثھ ن ٣ (٣‏ دالا _ 
و .۰ ج ( ۳ و ) + سوس 


۹ ۹ 
( س + ٩‏ و ) -( س ) ٦ ٦‏ 
ا ا ن 


س+۹و ے س ( س + ٩و‏ ) - س 


( نھ اش ١+‏ ا _ e‏ 


سر) س4 ٠‏ ۾ س 
)٥(‏ إذاکان : نھ س لك = ۸۰ فان : لك = ey‏ 
س ل 


ا 


إختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه 
) نھ سال @ ٣٤ @ ٠× © ۱١‏ ©۲ 
سر ® 


® 
() نھ س کل ملا م ٤:‏ @ ° @- 


() ا ا © س" © ۷س @ صفر ۱۵ 


ھ سه ۰ 
1۳ 
س -۱ ۳ ۳ 
)١(‏ نها © 0(0 ھ٣“‏ ویاا ٠-‏ 
س ے ۱ س ۱ ۱4۹ ۳ 14۹ 


س ۱-۲ ۱٩۴۸‏ س" +۱ 


ت 


چ 
ھقے 


° 


° 
° 


° 


° 


° 


3 
ا 
۳ 
ا 
3 
5 
1 


چ 
گے 


چ 
ح 


0 » 0 0 » 
¢ 
» کد 1 


€ 
ه4 


° 


چ 
ح 


4 


o 
ا‎ 


« « « « 
o o 
4 


تفاضل الصف (لتانى (لثانوئ ( لسم (فأوبى ) ترم أول ١٠١‏ _(1۲)_منترى توميه لرياضيات | / عاول اورا _ 


(۱+ ۳ س)"-۱ 


٤‏ س 


تفاضل الصف (لتانى (لثانوئ ( القسم (فأوبى ) ترم أول ١٠١‏ _(1۲)_منترى توميه لرياضيات || عاول اورا _ 


٦ ۱‏ 
ول اا ”ا کا 
( 
س 4 ۱ 


ھ | س +۳ ؟ س" ۱١‏ 
هھ 
س + ۱١‏ س - س 
(٦‏ @ش ا 
س س4 ۱ ا۴ س ؟ a‏ 
° ۳ 
۳۲ 
۷ ول ا e‏ 
س ب س ۱١‏ (س - ؟)' 
س | س ۲ ٤‏ 
4۸( ا 
س ے 
١ wO ¥‏ 
س + - س ا 
۹ ) إذا كانت : < اوجد فیمه : ۲ 
س 4+ ۱ س - ۱ 
® 
7 0 
® 


نهاية الدالة عند اللانهاية 
® 


اذا كان د ( س ) تفترب من قيمة حقيقية معينة ( ل مثلاً ) عندما تقترب س من اللانهاية 
فإننا نقول أن,الدالة لها نهاية 
ونعبر عن ذلك رمزياًبالصورة ناد (س ) = ل 


ڃ س س 00 


ST اسسا‎ : )١( نظرية‎ 


کے 


نتيجة )١(‏ : نها لكت -صفر حيث:'دح-[٠)‏ 
س سه 0ه س 
04 


نتيج (۲) : —— 3 = صفر حيث ٠:‏ دح-[ 2)١‏ دن 


® 
تستخدم النظرية ونتائجها فى إيجاد لاد (س) حینا 
E‏ 7 
)١ (‏ تکون الدالة د على شکل کسر جبری 
(۲ ) كان التعويض المباشر يعطى م أ 0 _ ص 
وذلك بأن نقسم كلا من البسط والمقام على ( س ) مرفوعاًالأعلى قوة ““ فى مقام الكسر 
> أما إذا أعطى ( ه - » ) فنضرب فى المرافق أولا 


ثم نقسم كلا من البسط والمقام على المتغير ( س ) مرفوعاً لأعلى قوة ( أس) فى المقام 


آم ۽ ا وجه کا مما بل : 


ھە" _ ۳ 
متاال :نه ا ا 
® س س مه ۲ 
3 س ۲ 
ھ الح ل 
بقسمة كل من البسط والمقام على س' 
9 _ ا 8 __ 0 
.. المقدار دنه اا سط = = 
س س 0ه ١ ١‏ | 
® س" 
® 
7 
مثا ال :نھ ااا کک س + 
س س 0ه ۳ 
س - ۷س 
که 
E‏ 
® 
98 _ > 2 
المقدار = : 1 س س _ © س »لط » ° 
V _ » ۷ ۳ e‏ ۷ 
س ' 
کک 
س سه هه س - ۷ س 
اأ 
٦ ۳‏ 
س س 
الفقدار أي ا کک = ۳ ا ضفر 
س س 0ه 1 V۷‏ ° 


2 
ص 


E a LG TT 


۲ 


س سے مه 1 س س 
هھ ا 
۹س + 
المقدار = نه ا ت ST E SEE E‏ 
ناه م ٢‏ ° 
س 
. ليس للدالة نلهاية ( اكبر أس فى المقام ) 
® 
مثه‌ال . : | (شن ے۲ ) ( ۳س + ۱ ) 
س سه هه ((وس + ۳) ( ٥‏ س' ١‏ ) 
n.‏ 
2 
بقسمة کل من البسط والمقام على س" = س × س = س" × س 
® 
( ی (1- )(۳ +۰ ) 
ا ا 
س ےم -٥() + ٤(‏ ل ٤(‏ + 0)(°-0) ° 
س س 


3 ۸س +۱1 
مثاال :نھ ا اا 


بقسمة كل من البسط والمقام على س = ۸ س =" ۷ س 


۸۷+ س ۸+ 
المقدار = اه اا E E‏ 
س سے هه ٩‏ - س ٩‏ - .۰ 1 


مث ۷ال :نها (۷ س س - ۷ س٣۱‏ ) 
> 
ا 
® 
.د ( 00( = 0M __ OO‏ = كمية غير معنة 
بالضرب بسطا ومقاماً × المرافق نجد : 
+Ç‏ 1 ؟_ ۱ 
:د( = TF)‏ - ا ب امسا س + باس 
(] س؟* س + | س٣۱‏ ) 
® 
u‏ | ۶ س (س' +۱)_ 
س بے مه (| س س + | س٣‏ ۱ ) 
(١ Ê _‏ ب -۱ ) 
= ناا وكلخ - | _ 
س e‏ هه (| س شس + | س٣۱‏ ) 


0 ® 
بقسمه كل من البسط والمقام على س = ۷ س" 


١ 0‏ سا /ر) | ۹٭ا 
س سه 0ه ١ +1 TEI ETE‏ ۲ 


س س 00 


)نها( ل ٣+‏ 
س هھ 


7 هھ 
(°) ن ھا ( ۳٣س‏ ' + ۷س۔ (٥‏ = 
س س00 


aaa Cg - 


إختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات التعطاه 


( 0ن ګر 104+40 ©۰ ۰9 

ن کد م۲0 lı 0o‏ ۰2 10 
س پس +۲ e‏ 

: (س ١+۲()۱س+٣)‏ 


ھ سه ۵0 ۴س" + ۷س 
NV"‏ _ ۷ 
س - ۸ VN‏ ۱ ۲ 
ONO S90 70 (5)‏ 
س سه مه ۹س + ۳ ۹ ۳ ۱۲ 


أوجد كلا مما يأتى : 


( ۷اس - ۱ )(س' )٥+‏ 


(س+ ()٤‏ ٣س‏ ` س ) 


(؟س+9)(س-۱)(س+ ؟) 


س (س-_ ٤‏ )(س+ ۱ ( 


° 


ج 
0o‏ 


« 
ھے 


کک 


4 


( ٣ش"‏ +0 ' + 1 س 


o 


نھا س 
س > 0ه ٣(‏ س ۷س" 


نال ای٣‏ یں اخ 


س ~4 00 


حح 


۹ چ | « « « « 
8 گے ew‏ ھے 
© | 


= 


أوجد قيمة ك إذا كان : - 


كس" +۳ س 
نھ 
س› ٤ ٥‏ س TF‏ 


€ 
o. 


۳ 


i‏ | د (س ) = ۳ أوجد قيمة كل من : | › ب 
س س ۲ 


